Reading course "Metric spaces with curvature bounded above" (A.Sambusetti)

La trattazione metrica "sintetica" delle varieta' riemanniane puo farsi risalire agli anni '50, con i lavori di H. Busemann su spazi geodetici e di Desargues, e
con l'introduzione della nozione di spazio di lunghezza a curvatura limitata (dall'alto o dal basso) da parte di A.D. Alexandrov. Dimenticati o quasi fino agli
anni '80, questi concetti sono tornati di forza in auge grazie ai lavori ispiratori di M. Gromov sulla teoria della convergenza: famiglie precompatte di varieta'
Riemanniane producono infatti al limite, generalmente, spazi metrici singolari. Un interesse primario della teoria degli spazi metrici a curvatura limitata
consiste dunque nel comprendere la geometria di tali spazi limite, consentendo cosi nuovi approcci (se non piu elementari, certamente piu' sistematici) a
teoremi di finitezza, pinching, rigidita' e struttura ecc. per opportune classi di varieta' riemanniane, o anche di spazi piu generali (orbifolds, CW-complessi
metrici, spazi con metriche sub-riemanniane o sub-finsler ecc). Un'altra fonte di interesse degli spazi metrici a curvatura limitata é il fatto che compaiono
naturalmente nello studio della geometria asintotica (coni asintotici, compattificazioni) di famiglie classiche di varieta' (e.g. gruppi di Lie, varieta' simmetriche
ecc).

Un lavoro fondatore sulla struttura locale degli spazi CBB (Curvature Bounded Below) & quello di Burago-Gromov-Perelman [BGP], che risale agli anni '90.
In questo reading course ci proponiamo di studiare invece la corrispondente teoria per gli spazi CBA (Curvature Bounded Above), piu recente, che presenta
molte analogie con quella dei CBB, ma anche alcune difficolta supplementari. Cercheremo di capire alcuni dei risultati al riguardo dagli ultimi lavori di
Nagano [Na], Kleiner [KI] e Lytchak-Nagano [LN]-[LN2].

Gli studenti interessati sono invitati a intervenire alla prima lezione introduttiva
MERCOLEDI 2 MAGGIO, ORE 17:00, AULAB

occasione in cui discuteremo piu in dettaglio gli scopi, la suddivisione delle letture e i successivi appuntamenti, in funzione delle persone interessate.

Programma di massima (da modulare in funzione dei partecipanti):

- spazio delle direzioni e struttura locale in CBA, derivate direzionali e simplessi baricentrici;

- punti di ramificazione, approssimazione di punti singolari, strainers in CBA;

- dimensione topologica e di Hausdorff, sottoinsieme regolare della parte n-dimensionale e regolarita' della misura di Hausdorff in CBA;
- convergenza alla Fukaya di spazi metrici di misura CBA;

- quasi-isometrie e omeomorfismi tra successioni convergenti di spazi CBA.
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