Corso di laurea in Matematica a.a. 2013/2014
Calcolo 1
Scheda 8

Esercizio 1. Dimostrare che

arccos r + arcsinx = g Voxe|-1,1];

1—22

arccos r = arctan
72

vV ze(0,1].

Esercizio 2. Determinare i punti di massimo e di minimo relativo delle
seguenti funzioni:

xr) = : z) =% —sing.
fla) = gl)

Esercizio 3. Per ciascuna delle seguenti funzioni determinare l’insieme
di definizione, l'insieme di continuita, l'insieme di derivabilita, calcolare la
derivata, determinare gli intervalli di crescenza e decrescenza, trovare mas-
simi e minimi relativi ed assoluti:

2 z(z+1)
2+’ 20-3"7
|z — 1| +]3 —4z|; =zl 20 —log(22® —1).

arctan(l — 2%); |2 — 3z];

Esercizio 4. Determinare per quali valori dei parametri o e 8 le seguenti
funzioni sono continue e per quali valori sono derivabili

e?* —1 per x>0,
f(x)_{a—i—ﬁm per x <0;

ax — fx? per x>0,
glx)=1¢ « per x =0,
1 —cosx per z<0;



Bxr  per x>0,
h(z) =4 « per x =0,
zew per = < O0;

Esercizio 5. Dimostrare che per ogni x > 0 si ha

x? x?
e >1+ux; log(1+x)2x—5; e$21—|—x+?.

Cosa potete dire della prima disuguaglianza se x < 07 Siete in grado di
dimostrare che la terza non ¢ vera per ogni x < 0 senza calcolare nessuna
derivata?

Esercizio 6. Sia

o=

3 per 0<z<1,
2 +ar—a per l<z<2.

Determinare a € R in modo che sia applicabile il teorema del valor medio in
[0,2] e calcolare i punti £ soddisfacenti la tesi del teorema.

Esercizio 7. Sia Vi
x
Determinare per quale valore di a ¢ applicabile il teorema di Rolle nell’intervallo

[i, a} e trovare il punto £ che verifica la tesi del teorema.

Esercizio 8. Sia 2 1)1
f) = (x* 4+ 1) ogx'
T

Dimostrare che f ¢ invertibile in (0, +00) e determinare il dominio di f~!.

Esercizio 9. Sia f : [0,400) — R continua, derivabile in (0,+00) e tale
che lim, , ;o f(z) = f(0). Dimostrare che esiste xy € (0,400) tale che

f'(xo) = 0.
Esercizio 10. Calcolare il dominio delle seguenti funzioni

)

W ) \/561fo ; COSV 1+ 22 : (.’173/2 + 1)sinx 7 10g ‘ log(COS ZE)| .



