CURVE

Esercizio 1

o Sia C = r(I) una curva continua in R%. Dimostrare che se I ¢ un intervallo chiuso e

limitato allora C & un insieme limitato di R?;

e Dare esempi di curve parametrizzate da intervalli I illimitati e contenute in un insieme

limitato;

o Sia C = r([0,27]) conr(t) = (cost, e *"); dimostrare che C' ¢ contenuta nel rettangolo

R =[-1,1] x [0,1] e determinare i punti di C' piu lontani dall’origine.

Esercizio 2 Si denota con L(C) la lunghezza di una curva C.

e Considerare per m > 0 la famiglia (Cy,) di segmenti di retta definiti dalla parametriz-

2az10ne
r(t) = (t,mt) , tel0,1]

Calcolare L(C,,) per ogni m > 0 e poi inf{L(C,,);m > 0} e sup{L(C,,);m > 0}.
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Esercizio 3 Considerare il grafico della gaussiana '

Dimostrare che la sua lunghezza L verifica
2<L<+v20

sull’intervallo [—1,1].

Esercizio 4 Calcolare la lunghezza della curva parametrica

r(t) = (e’ cost,e'sint) |, te[0,2]

Esercizio 5 Siano C' e C* curve parametrizzate rispettivamente da r e r* su [0, 1].
Discutere la validita della sequente affermazione: per ogni € > 0 esiste 0 > 0 tale che

max ||r(t) — r*(t)]| <6
te[g’uHT() r ()| <
implica

[L(C) = L(C7)| < ¢



