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. Siano F' C K campi ed o, € K elementi algebrici di grado 3 su F.
Stabilire quali sono i valori possibili per [F(a, 5) : F], dando un esempio
per ognuno di essi.

. Dimostrare che se a € un elemento algebrico di grado dispari su un campo
F, allora F(a) = F(a?)

. Stabilire se gli anelli
Za[z]/(2® + 22 +2) e Zs[x]/(x* +1)
sono isomorfi e, in caso affermativo, esplicitare un isomorfismo.

. Sia Kun campo con quattro elementi e sia o € K, a # 0,1. Trovare il
campo di spezzamento F di

fx) =24+ azx+1

su K. Scrivere inoltre la fattorizzazione in fattori lineari di f(z) in E[z],
una base di E come spazio vettoriale su K e una base di E come spazio
vettoriale su Zs.

. Stabilire le relazioni di inclusione tra i seguenti sottocampi di C:

Q(i), Q(V3), Q(iv3), Qi+ +v3), Q(i,V3)

. Data un’estensione di campi F' C K, indichiamo con Aut(F, K) il gruppo
degli F-automorfismi di K (ovvero degli automorfismi ¢ di K tali che
¢(a) = a, per ogni a € F). Costruire i seguenti gruppi di automorfismi:

Aut(Q(v2,4),Q), Aut(Q(v2,4),Q(i)), Aut(Q(V2),Q)

. Mostrare 'isomorfismo di anelli

Qlz]/(@" — 1) = [[ Q(¢a)

d|n

dove [] indica il prodotto diretto e {4 una radice primitiva d-esima dell’unita.



