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Esercizio 1. Sia D ⊂ R2 il dominio compreso fra le iperboli di equazione xy = 1,
xy = 2 e le iperboli di equazione (x − 2)y = −2, (x − 2)y = −1. Utlizzando un
opportuno cambiamento di variabili, calcolare

∫∫
D
ydxdy.

Esercizio 2. Sia R < 1 e sia D = {(x, y) ∈ R2 |x2 + y2 ≤ R}. Utilizzando
coordinate polari calcolare∫∫

D

x2 log(1− x2 − y2)dxdy .

Esercizio 3. Sia D il quadrato [−2, 2]× [−2, 2] ⊂ R2 e sia f(x, y) = (x− y)ex
2+y2 .

Verificare che D è S-simmetrico per una simmetria S per la quale f è S-dispari.
Concludere che

∫∫
D
f(x, y)dxdy = 0.

Esercizio 4. Sia D la semisfera di centro (0, 0, 0) e raggio R contenuta nel semis-
pazio z ≥ 0. Utilizzando coordinate sferiche calcolare l’integrale triplo∫∫∫

D

1

x2 + y2 + z2
dxdydz .

Esercizio 5. Calcolare la lunghezza L(γ) con γ la curva rappresentata dalla curva
parametrizzata 1 {

x(t) = et cos t
y(t) = et sin t

t ∈ [0, π/2]

Esercizio 6. Calcolare
∫
γ
x2yds con γ la curva di equazioni parametriche{
x(t) = 2 cos t
y(t) = 2 sin t

t ∈ [0, π/2]

Esercizio 7. Sia γ la parabola di equazione parametriche φ(t) = (x(t), y(t)) con{
x(t) = t2

y(t) = t
t ∈ [−1, 1] .

(i) Disegnare γ nel piano cartesiano
(ii) Orientare γ secondo le t crescenti; riportate l’orientazione di γ (e cioè il verso
di percorrenza) sul vostro disegno.
(iii) Verificare che le equazioni parametriche ψ(t) := φ(−t) definiscono la curva
−γ, e cioè la parabola con l’opposta orientazione. Fate una figura.
(iv) Calcolare

∫
γ
ω con ω la forma differenziale

ω = x2dx+ xydy

(v) Verificare direttamente che ∫
γ

ω = −
∫
−γ

ω .

1Si dice anche:
...con γ la curva di equazione parametriche etc
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