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1.1 ISTITUZIONI DI MATEMATICA II

SCHEDA 2
Esercizio 1 Disegnare nel piano gli insiemi seguenti e riconoscere se sono

aperti o chiusi , se sono limitati .
E1 = {(x, y);x2 + y2 < 4} ∩ {|x| > 1/2}
E2 = {(x, y); 0 < y < 4} ∩ {y 6= x/2}
E3 = {(x, y); x2/4 + y2/9 < 1}
E4 = {(x, y); (x2 + y2 − 9)(x2 + y2 − 4 > 0}

Esercizio 2 Disegnare i sottoinsiemi del piano determinati dalle seguenti
disuguaglianze{

0 < x2 + y2 < 1
0 < x+ y < 1

{
|x|+ |y| < 2

(|x| − 1)(|y| − 1) < 0

{
x2 + y2 < 1
x− y ≥ 0

Esercizio 3 Calcolare se esiste il limite delle seguenti successioni
{Pn} = {((−1)n, n sin 1/n)} , {Qn} =

{(
sen n
n
, (1 + 1/n)n, n

2−1
n2+1

)}
Esercizio 4 Calcolare la lunghezza dell’arco di curva di equazione polare

r(θ) = sin θ π ≤ θ ≤ 4π.
Calcolare la lunghezza della curva

−−→
r(t) = (et cos t, et sin t) t ∈ [−π/2, 0]

e scrivere l’equazione della retta tangente nel punto corrispondemte a t=-π/4

Esercizio 5 Sia
−−→
r(t) = (t, t4/4).t ∈ [0, 2].Verificare che la curva è regolare,

scrivere l’equazione della retta tangente al sostegno di t nel punto (1,1/4) e
calcolare ∫

γ

x5(1 + x6)ds

Esercizio 6 Sia r(t) = (t3/3, t2/2) t ∈ [1, 2] verificare che r è una curva
regolare.
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Sia γ il sostegno della curva calcolare∫
γ

(1 + 2y)ds

Esercizio 7 Sia r(t) = (t cos 2t,−t sin 2t). t ∈ [0, 1]. Calcolare il seguente
integrale curvilineo∫

γ

√
x2 + y2ds dove γ è il sostegno della curva

Esercizio 8 Sia
−−→
r(t) = (t, t2 + 1), t ∈ [0, 1], disegnare il sostegno γ di−−→

r(t) e calcolare il seguente integrale curvilineo∫
γ

log y√
1 + 4x2

ds

Esercizio 9 Sia
−−→
r(t) = (t, cos t) t∈ [0, π/2], stabilire se −→r è una

curva regolare, indicato con γ il sostegno di −→r calcolare il seguente integrale
curvilineo ∫

γ

y sinxds

Esercizio 10 Calcolare i seguenti integrali curvilinei∫
γ
xyds dove γ è il sostegno del quarto della circonferenza della circon-

ferenza x2 + y2 − 2y = 0, x ≥ 0, y ≥ 1∫
γ

√
1− x2 + y2ds dove γ è il sostegno della curva

−−→
r(t) = (et cos t, et sin)

t ∈ [0, π]
Esercizio 11 Sia

−−→
r(t) = (t, t2/2) t∈ [0, 1],stabilire se −→r è una curva

regolare e calcolare il seguente integrale curvilineo∫
−→r

xy sin y√
1 + x2

ds
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